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I-1. Feladat

Legyen RT a pozitiv valds szamok halmaza. Legyen f: RT — R* olyan fiiggvény, melyre minden
x,y € RT esetén teljesiil, hogy

yf*%(x) 2 af(y) .

Bizonyitsd be, hogy létezik olyan ng pozitiv egész szam, melyre minden n > ng pozitiv egész
szam és minden x € R esetén teljesiil, hogy

f(x) > x.

Megjegyzés. Itt f™ az f fliggvény n-szer valé alkalmazasat jeloli, vagyis
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n-szer

I-2. Feladat

Egy végtelen négyzetracson, melynek néhany egységmezdje pirosra van szinezve, a rubinbdstya
olyan babu, mely egy lépésben egy irdnyban az egyik racsvonallal parhuzamosan (azaz vagy
fiiggblegesen vagy vizszintesen) akdrmennyit elmozdulhat igy, hogy a 1épés soran mindvégig
piros mezékon marad.

Egy kezdetben szinezetlen végtelen négyzetracson Abel a kovetkez eljarast végzi. Elészor kiszi-
nez legfeljebb 2025 egységmezot pirosra. Ezutan néhany kiilonboz6 piros mezore feltesz egy-egy
rubinbéstyat a kovetkezo két szabalyt betartva:

e Egyik rubinbastya sem érheti el egy 1épésben semelyik masikat.
o Béarmelyik rubinbastya barmelyik masikat el tudja érni két lépésben.

Hatérozd meg azt a legnagyobb szdmot, amennyi rubinbéstyat Abel le tud helyezni egy ilyen
eljaras soran.

I-3. Feladat

Az ABC héaromszog beirt kore w, mely a BC, C A és AB oldalakat rendre a D, E és F pontokban
érinti. Legyenek P és @ olyan, D-tél kiillonbozé pontok a BC egyenesen, melyekre PB = BD
és QC = CD. Bizonyitsd be, hogy a PCE és QBF haromszogek koriilirt korei, valamint az w
kor egy ponton mennek at.

I-4. Feladat

Egy egész szamokbdl all6 S halmazt szdsz halmaznak neveziink, ha barmely a, b, ¢ € S paronként
kiilonboz6 elemeire ab + ¢ egy egész szam négyzete. Bizonyitsd be, hogy minden szasz halmaz
véges, tovabba hatarozd meg azt a legnagyobb szamot, ahdny elembdl allhat egy szasz halmaz.

A feladatok megoldasara 5 6ra all rendelkezésre.
Kérdéseket csak az els6 60 percben lehet feltenni. 1 / 1
Minden feladat 8 pontot ér.

A feladatok nem nehézségi sorrendben vannak.



