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Naloga I-1

Naj bo R™ mnoZica pozitivnih realnih Stevil. Naj bo f: R™ — RT taka funkcija, da za vse
x,y € RT velja
yf?% () > af(y).

Dokazi, da obstaja naravno $tevilo ng, tako da za vsa naravna Stevila n > ng in za vse x € R

velja
f(z) > .
Opomba. Tu f" oznacuje funkcijo f uporabljeno n-krat zapored: f"(z) = f(f(... f(z)...)).
—_——
n-krat
Naloga 12

Na neskonéni kvadratni mrezi, na kateri je nekaj enotskih kvadratkov pobarvanih rdece, je
krvava trdnjaova figura, ki se lahko v eni potezi premakne za poljubno stevilo kvadratkov v eni
izmed smeri, ki so vzporedne z mreznimi ¢rtami (navpiéno ali vodoravno), pri ¢emer mora med
premikom vselej ostati na rdecih kvadratkih.

Zacensi z nepobarvano neskonc¢no kvadratno mrezo Alica izvede sledeci proces: najprej pobarva
najve¢ 2025 enotskih kvadratkov rdece. Nato postavi nekaj krvavih trdnjav na paroma razli¢ne
rdece kvadratke, tako da

e nobena krvava trdnjava ne more v eni sami potezi dose¢i druge in

o vsaka krvava trdnjava lahko v dveh potezah doseze poljubno drugo.

Dolo¢i najvecje mozno stevilo krvavih trdnjav, ki jih lahko Alica postavi med tem procesom.

Naloga 1-3
Naj bo ABC trikotnik. Njegova vértana kroznica w se stranic BC, CA, AB dotika zaporedoma
v tockah D, E in F. Naj bosta P in () od D razli¢ni tocki na premici BC, za kateri velja
PB = BD in QC = CD. Dokazi, da se o¢rtani kroznici trikotnikov PC'E in QQBF' ter kroznica
w sekajo v skupni tocki.

Naloga 14

Podmnozica celih stevil S je saksonska, Ce je za vse trojice paroma razli¢cnih elementov a, b, c € S
stevilo ab + ¢ kvadrat nekega celega Stevila. Dokazi, da je vsaka saksonska mnozica konéna.
Dolo¢i najvecje mozno stevilo elementov saksonske mnozice.

Cas: 5 ur

Cas za vprasanja: 60 min 1 / 1
Vsaka naloga je vredna 8 tock.

Vrstni red nalog ni odvisen od njihove tezavnosti.



