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Uzduotis T-1

Bobas turi n monety, kuriy vertés yra sveikieji skaiciai
c1=>cy > 2>cp>0.

Jis stovi pries saldainiy aparata, kuriame yra n saldainiy. Saldainiy kainos yra teigiami sveikieji
skaiciai by, bo, ..., b,. Bobas pastebéjo, kad visiems i € {1,...,n} galioja, jog

bi+be+--+bi>zatet+-+oa.

Be to, visy Bobo monety verciy suma yra lygi visy saldainiy kainy sumai. Saldainiai gali buti
perkami bet kokia tvarka. Kad Bobas nuspirkty i-tajj saldainj, jis turi jmesti j aparata kazkiek
monety, kuriy bendra verté yra bent b;. Taciau, aparatas neduos grazos.

Irodykite, kad Bobas gali nusipirkti bent puse saldainiy

Uzduotis T2

Tegul RT Zymi tegiamy realiyjy skaiéiy aibe. Raskite visas tokias funkcijas f: RT — R, kad
visiems skaiciams z,y € RT, galioja

flxy) + f(x) = f) f(zf(y) + flx)f(y),

ir egzistuoja daugiausiai vienas toks skai¢ius a € R™, kad f(a) = 1.

Uzduotis T—-3

Gyvaté n x n lenteléje yra toks kelias sudarytas is atkarpy jun-
gianc¢iy gretimy langeliy centrus, kad kiekvienas n? langelis biity
aplankytas lygiai viena karta. Du langeliai laikomi gretimais, jei jie T_
turi bendra krastine. Taigi, kiekviena atkarpa kelyje yra lygiagre-
ti lentelés linijoms. Paveikslélyje pavaizduotas pavyzdys gyvatés —a |
4 x4 lenteléje. Si gyvate atlieka devynis 90° posikius, paveikslélyje
pazymétus mazais juodais kvadraciukais.

.|

Nagrinékime gyvate einancig per visus 2025 langelius 45 x 45 lenteléje. Kiek daugiausiai 90°
posukiy tokia gyvaté gali atlikti?

Uzduotis T4

Tegul n yra teigiamas sveikasis skaiéius. Laplandijos Salyje yra 100n miesty. Bet kurie du miestai
yra sujungti tiesioginiu keliu. Kiekviename kelyje yra vienas mokes¢iy punktas, surenkantis
teigiama mokesc¢iy pajamy kiekj. Kiekvienam keliui, jame esanc¢io punkto mokesciy pajamuy
kiekis yra lygiai padalinamas abiem miestam, kuriuos jungia tas kelias (tai reiskia, kad abu
miestai gauna po puse pajamy). Kiekvieno miesto pilnos pajamos yra suma pajamuy, kurias jis
gauna is 100n — 1 mokesciy punkty, esanciy jo keliuose.

Ivedamas naujas jstatymas, pagal kurj is kai kuriy punkty visas pajamas rinks vyriausybé, o ne
gretimi miestai. Tuos punktus pasirenka Laplandijos prezidentas. Kiekvienas miestas reikalauja,
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kad suma likusiy pajamy, kurias jis gauna i§ punkty po jstatymo jvedimo, yra bent 99% pries
istatymo jvedima jo rinkty pajamy.

Raskite tokj didziausia teigiama sveikajj skai¢iy k, priklausantj nuo n, kad prezidentas gali visada
taip pasirinkti k£ punkty is kuriy vyriausybé rinks mokeséiy pajamas, kad miesty reikalavimai
buty patenkinti.

Uzduotis T-5

Tegul ABC yra smailusis trikampis kur AB < AC. Taskas D yra pagrindas statments i§ A
i BC. Pazymékime taska E taip, kad ABFEC buty lygiagretainis. Tegul M yra toks taskas
trikampio ABC viduje, kad M B = MC'. Tarkime [ yra apie ADM apibrézto apskritimo liestiné
taske M. Tegul F' yra tasko D atspindys tiesés [ atzvilgiu. Jrodykite, kad AF = DE.

Uzduotis T—6

Tegul ABC yra smailusis trikampis, o D yra toks taskas trikampio viduje, kad ZBDC =
180° — ZBAC. Tiesés BD ir AC susikerta taske E. Tiesés CD ir AB susikerta taske F.
Taskai P # F ir Q) # F taip pazyméti ant tiesés FF, kad BP = BE ir CQ = CF. Tarkime,
kad atkarpos AP ir A(Q) susikerta su apie trikampj ABC apibréztu apskritimu w atitinkamai
taskuose R # A ir S # A. Irodykite, kad tiesés RF ir SFE susikerta ant w.

UzZduotis T-7

Tegul n yra toks teigiamas sveikasis skai¢ius, kad skai¢iaus n? + n + 1 teigiamy dalikliy suma
dalinasi i$ 3. Jrodykite, kad jmanoma taip suskirstyti visus skaiciaus n?+n-+1 teigiamus daliklius
i tris aibes, kad kiekvienos aibés visy nariy sandauga yra tokia pati.

Uzduotis T-8

Nustatykite, ar sis teiginys yra teisingas visiems daugianariams P, kurie yra bent antrojo laipsnio
ir kuriy koeficientai yra neneigiami sveikieji skaiciai:

Egzistuoja toks teigiamas sveikasis skaic¢ius m, kad yra be galo daug teigiamy sveikyjy skaiciy
n, kuriems skaic¢ius P"(m) turi daugiau nei n skirtingy teigiamy dalikliy.

Pastaba. Cia P™ zymi P pritaikyta n karty. Tai yra P"(z) = P(P(...P(z)...)).
—_——

n karty
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